
第 1 页 共 3 页

2015-2016���������	 I
���
������ A����� 2016.1.6

�����������
 !" #	$% &' 	��

&( )�� ln(cos sin )y x x  $� ( )y x (

*�
cos sin .
cos sin
x xy
x x
 


'( )��
2 xy x e $�

dy
dx
(

*�
2( 2 ) .xdy e x x

dx
 

�����+,
 !" #	$% &' 	��

&(
1

1lim( )
1 lnx

x
x x




-

*� 原式 =
1 1 1

2

1
ln 1 ln 1lim lim lim1 1 1( 1) ln 2ln

x x x

x x x x x
xx x x
x x x

  

 
  

  

'( 2
0

0

sin ( 1)(cos 1)lim
arcsin

x

xx

x e x

tdt

 


.

*�原式 = 2

4 3

20 0

0

1 1 4lim lim 1.
2 2 2 arcsinarcsin

xx x

x x
x xtdt 

 
  


.�/0��1"
 !" #	$% '2 	��

3&4
4 1001

21

+ sin( )
1

x x x dx
x  -

*�原式 =
4 31 1 2 1

02 20 0

1 22 2 ( 1 ) 2( arctan ) | 2( ) .
1 1 3 4 3
x xdx x dx x x
x x


       

  

3'4
2

1
ln

e
x xdx -

*�原式 =
2

2 2
3 3

3 32 2
1 11

2 2 4 4 4ln | | (2 1) .
3 3 3 9 9

ee ex x xdx e x e    

354 20

1
2 5

dx
x x



  6

*�原式 = 20
0

1 1 arctan((x+1)/2) -arctan(1/2)/2.
( 1) 4 2 4dx
x




 
 

324�7 3 4xy x y  和 89:�;<=>�<�(

π
 



第 2 页 共 3 页

*�?@
3
4.

xy
x y


  

，
解得交点为 (1,3), (3,1)A B

，则所求平面图形的面积为：
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*�原方程可写为
22 ( 2)

( 2)
xy y e x

x
   


,这是一阶非齐次线性微分方程，所以

2 2
2 22 2( ) ( ( 2) ) ( 2) ( ) .

dx dxx xx xy x e C e x e dx x C e


       
3'4 2 5 0y y y    .

*�其特征方程为
2 2 5 0r r   ，其特征根为 1 2r i  . 所以所求通解为：
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*�设 ( ) ( )F x xf x ， [0,1]x ，由积分中值定理，存在 (0,1)b ，使得

(1) ( )f bf b ， [ ,1 ( ,1)( ) , ( )b bF x C F x D  ，又 (1) (1) ( ) ( )F f bf b F b   ，

由洛尔定理，存在 ( ,1) (0,1)c b  $使得 ( ) 0F   . 注意到 ( ) ( ) ( )F x f x xf x   ，

所以有 ( ) ( ) / .f f     证毕.
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*� 2 3 0y y y    的特征方程为：
2 2 3 0r r   ，其特征根为： 3,1 . 其通解为：
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